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1. Dimension 2. Spiegelungen, Drehungen, Diedergruppe, Fundamentalbereich für die Di-
edergruppe [GB] II.1+2, endliche orthogonale Untergruppen in Dimension 2 [GB] Thm
II.2.1. Es muß auch ein wenig über orthogonale Abbildungen gesprochen werden.

2. Platonische Körper. Die fünf Platonischen Körper [GB] S.12–15, [Cx] X.2, Eulersche
Polyederformel [Cx] X.3, [RT] XIIa, die Platonischen Körper sind die einzigen regulären
Polyeder, Dualität [Cx] X.3, [RT] XIIb, die Rotationsgruppen der Platonischen Körper
[Ar] VI.2.6.

3. Rotationsgruppen in Dimension 3. Drehungen in Dimension 3 [GB] Thm II.3.1, Grup-
penoperationen [Ar] V.5–7, Rotationsgruppen in Dimension 3 [GB] II.4 (Thm II.5.2(a)),
[Ar] V.9.

4. Endliche Gruppen in Dimension 3. Jede endliche Gruppe linearer Transformationen
ist in Gl(V ) konjugiert zu einer Gruppe orthogonaler Transformationen [Ar] IX.2, jede
Gruppe orthogonaler Transformationen hat eine Untergruppe von Index ≤ 2 bestehend
aus Rotationen [GB] Prop II.5.1, Klassifikation in Dimension 3 [GB] Thm II.5.2.

5. Wurzelsysteme. Spiegelungen, Definition Spiegelungsgruppe, Wurzeln, Wurzelsysteme,
Weylgruppe zu einem Wurzelsystem, die Weylgruppe ist endlich [Hu] I.2, [GB] IV.1 bis
Prop IV.1.3, positive/negative Wurzeln, Basen und einfache Wurzeln, Existenz von Basen,
Lemma von der Stumpfwinkligkeit, [Hu] I.3, [GB] IV.1 bis Prop IV.1.8.

6. Einfache Wurzeln. Je zwei Basen sind konjugiert [Hu] I.4, einfache Wurzeln erzeugen
die Spiegelungsgruppe, jede Wurzel kann einfache Wurzel sein [Hu] I.5, [GB] IV.1.9–12.

7. Fundamentalbereiche. Definition, etwas über metrische Topologie auf euklidischen Räu-
men, Beschreibung von Fundamentalbereichen endlicher Untergruppen der orthogonalen
Gruppe [GB] III.

8. Fundamentalbereiche für endliche Spiegelungsgruppen. Beschreibung eines Funda-
mentalbereichs zu einer Basis [Hu] I.12, [GB] IV.2 Thm IV.2.4, das Wurzelsystem erschöpft
die Menge der Spiegelungen [Hu] I.14, [GB] IV.2 Thm IV.2.5.

9. Coxetergraphen/Klassifikation 1. Graphen, Coxetergraphen, der Coxetergraph be-
stimmt die endliche Spiegelungsgruppe, positive Definitheit, Zusammenhang des Coxeter-
graphen und Produktzerlegung [GB] V.1 bis Prop V.1.4, [Hu] II.1-3.



10. ADE–Kombinatorik/Klassifikation 2. ADE–Graphen [Hi] I §4 Thm 4.2, Semidefinit-
heitslemma [Hu] II.6 Prop, Klassifikation zusammenhängender, positiv definiter Coxeter-
graphen [Hi] I §4 Thm 4.2 – Thm 4.8, [Hu] II.4–7, [GB] V Thm 5.1.7.

11. Konstruktion von Spiegelungsgruppen. Existenz von endlichen Spiegelungsgruppen
zu vorgegebenem, positiv definitem Coxetergraphen [GB] V.3 insbesondere Thm V.3.1,
[Hu] II.10, II.12+13.

12. Kristallographisches. Gitter, kristallographische Bedingung, kristallographische Wur-
zelsysteme, Unmöglichkeit fünfzähliger Symmterie, Punktgruppen, Klassifikation [GB] II.6,
V.2, [Hu] II.8+9, [Ar] V.4.11, [Ya] III.

13. Parabolische Untergruppen und der Coxeterkomplex. Parabolische Untergruppen
[Hu] I.13, Stabilisatoren der natürlichen Operation [Hu] I.15, der Coxeterkomplex [Hu]
I.15, Beispiele [GB] IV.2 nach Thm IV.2.5.
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